V. Békés Megyei Kozépiskolai Matematikaverseny
2012/2013
Megolddsok

9. évfolyam

1. Az elmult évek egyikében négyszer emelték a benzin arat. Az els6 harom alkalommal
rendre 5%-kal, 6%-kal, 10%-kal. Hany szazalékos volt a negyedik aremelés egész %-ra
kerekitve, ha ebben az évben a benzin ara az év elei ar egyharmadaval névekedett?

Megoldads:

Legyen a benzin ara az év elején: b (1 pont)
1. emelés utan:1,05b
2. emelés utan: 1,050,06b

3. emelés utan: 1,050,06,1b

4. emelés utan: 1,0501,06 [1,1b X (4 pont)
. .1
Teljes emelés: Eb (1 pont)
4
1,051,06 1,1bx = Eb (1 pont)
x =1,089 (2 pont)
fgy a negyedik dremelés: = 9% (1 pont)

Osszesen: 10 pont
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102011+1 102012 +1?

2. Melylk szam a nagYObb, d m vagy a m !

Megoldds:

Legyen: a =10*"
fgy a két tort a kovetkezd lesz:

a+l ) 10a +1
illetve
10a +1 100a +1

Osszuk el a két (pozitiv) tortet egymassal, és alakitsuk a kifejezést!

a+l 10a+1 _ a+1 E}OOa+1_100a2+101a+1_100a2+20a+1+

(1 pont)

(2 pont)

81a

10a+1 100a+1 10a+1 10a+1 100a’+20a+1 100a?+20a+1 100a+20a+1

+ 81a
100a* +20a +1

(5 pont)

Ez az 6sszeg pedig biztosan nagyobb, mint 1, hiszen a pozitiv, igy a masodik tag is pozitiv.

fgy a hanyados 1-nél nagyobb.

Mivel pozitiv szamokat osztottunk egymassal, igy az els6 tort a nagyobb.

(2 pont)

Osszesen: 10 pont
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3. Bizonyitsd be, hogy a 7 + 7% + 7% +... +72010 + 72011 4 72012 §gs7e0ben az egyesek és a
tizesek helyén is 0 szamjegy all!
Megoldads:
Csoportositsuk az dsszeget négyesével! (1 pont)
Egyes csoportokban a 7 hatvanyainak végz6dései rendre: 7; 9; 3; 1 (1 pont)
Periodikusan ismétl6dnek. (1 pont)
A négyes csoportok végzodése igy: 0 (1 pont)
Tehat az 6sszeg utols6 szamjegye is 0 lesz. (1 pont)

A masodik négyes csoporttol kezdve minden csoportbol emeljiik ki a legkisebb kitevgji tagot!
A zéaréjelben mindeniitt pontosan az elsé négyes csoport marad: 7+7%*+73+7*

(2 pont)
Ez az 6sszeg pontosan: 2800 (1 pont)

Osszesen 503 ilyen négyes csoport van, amelyekben a tizesek és az egyesek helyén is 0 4.
Igy az 0sszegiikben, amely = az eredeti 6sszeggel, szintén 0 4ll a tizesek és az egyesek helyén.

(2 pont)

Osszesen: 10 pont

Megjegyzés: ha a didk a megoldast a csoportositas utan azonnal a kiemeléssel folytatja, kapja
meg a teljes pontszamot!
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4. Az xabc alakii négyjegyii szam kilencszerese az abc alakii haromjegy(i szamnak.
Bizonyitsd be, hogy az abc oszthaté 125-tel!

Megoldds:

Legyen abc =Y (1 pont)
ekkor xabc =1000x +y (2 pont)
A feladat feltétele szerint:

1000x+y=9y (2 pont)
1000x= 8y (1 pont)
125x =y (1 pont)
125x=abc (1 pont)

Ez azt jelenti, hogy y =abc a 125 tébbszérdse, azaz 125 osztja az eredeti szamot.
(2 pont)

Osszesen: 10 pont
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5. Egy trapéz alapjai 12 cm és 8 cm hosszuak. Az egyik atlé 30°-os szoget zar be az alappal,
és merGleges a masik atléra.

a) Hany cm hosszu a trapéz két atlgja?

b) Mekkora a trapéz teriilete?

Megoldds: a) Készitsiink abrat, és hasznaljuk annak jel6léseit! (2 pont)
D C

L 3 *

A B
Az ABE haromszog A-nal 1évo szoge 30°-os, ezért EB = 6 cm. (1 pont)
Az AE = /3 [ cm. (félszabalyos hdromszog vagy Pitagorasz tétel) (1 pont)

A DCE haromszogben C-nal 1év6 szége 30°-os, ezért ED = 4 cm.

(félszabalyos haromszog) (1 pont)
A CE = /3@ cm. (Pitagorasz tétel) (1 pont)
gy BD =10 cm, AC = /310 cm. (2 pont)

b) Mivel a trapéz atloi merdlegesek egymasra ezért a teriilete:
AC[BD
=50 Q/3 cm?. (2 pont)

Osszesen: 10 pont

Megjegyzés: kerekitett értékkel is elfogadhatok az eredmények
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