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Megoldasok

1. Egy 15000 Ft-ba keriild cip6 arat folemelték 15%-kal. Mivel igy a cip6 nem volt kelendd, a
felemelt arbol elengedték annak 10 %-at.

a) Mennyi lett a cipd ara az dremelés utan? "3 "5‘" :

b) Mennyi lett a cip6 ara az arcsokkentés utan?
C) Az eredeti ar hany szazalékaval valtozott a cipd ara a kétszeri arvaltozas utan?

Megoldas:

a) A cip0 uj ara az eredeti (100%) ar 115%-a, mivel megemelték 15%-kal.

fgy a cipd aremelés utani ara 15000 - 1,15 = 17250 forint lesz.

2 pont

b) Most a megemelt ar lesz 100%, és mivel ezt 10%-kal csokkentették, igy az arcsokkentés
utani ar a 17250 forint 90%-aval egyenld.

Tehat az arcsokkentés utani ar 17250 - 0,90 = 15525 forint lesz

2 pont

155
C) A kétszeri arvaltozas utani ar és az eredeti ar aranya — = 1,035

5000

Mivel 1,035-100 = 103,5 = 100 + 3,5, igy az eredeti ar 3,5%-aval novekedett.

) 2 pont
Osszesen: 6 pont
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2. Egy apuka jelenleg hétszer olyan idds, mint a lanya. Mikor a lany majd annyi idds r\/'
lesz, mint most az apukdja, az akkori életkoruk Osszege éppen 80 év lesz. Hany (\ ‘ﬁ\ { R
éves most az apuka, és hany éves most a lanya? '

Megoldas:
Jeldlje a lany jelenlegi életkorat: X

Ekkor az apa jelenlegi €letkora:  7x

Ahhoz, hogy a lany ¢letkora annyi legyen, mint most az apa ¢€letkora, el kell telni 6x évnek.

Ha eltelik 6x év, akkor:  alany x 4+ 6x = 7x éves lesz,
az apa 7x + 6x = 13x éves lesz.

Mivel 6x év eltelte utan az életkoriik 6sszege 80, ezért a: 7x + 13x = 80 egyenletet kapjuk.

A 7x + 13x = 80 egyenlet megoldasabol kapjuk, hogy x = 4

Valasz:  Most az apuka: 7x =74 = 28 éves
A lanya: 4 éves

Osszesen: 8 pont
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3. Egy 750 f6s iskola didkjai a foci- és a kézilabda sportkorok koziil valaszthattak maguknak
sporttevékenységet. A diakok egyotode egyik sportkort sem valasztotta, mig mindkét sportkorbe
a diakok egyhatod része jar. Tudjuk azt is, hogy csak kézilabdara kétszer annyian jarnak, mint
focira dsszesen.

o
& a) Hanyan nem valasztottak egyik sportkort sem? ( ®
% ., 4 D) Hanyan valasztottdk mindkét sportkort? , >
e C) Hanyan valasztottak a kézilabda sportkort? /
BN

d) Hényan valasztottak a foci sportkort?

Megoldas:

a)
Nem jar semmilyen sportkorre a didkok egyotod része. A 750 didknak az egyotod része
750: 5 = 150 diak, tehat 150 diak nem jar semmilyen sportkorre.
1 pont
b)
Mindkét sportkort a didkok egyhatod része, vagyis 750: 6 = 125 diak valasztotta.
1 pont

=

750

Jelolje a csak focira jarok szamat: X

Ekkor a focira jarok szdma dsszesen: x+ 125

fgy a csak kézilabdazok szama: 2(x 4+ 125)

Tudjuk, hogy 6sszesen a két sportkdrre 750 - 150 = 600 didk jar

Mivel a csak kézilabdazok, a csak focira jarok és a mindkettore jarok diszjunkt (kiilonalld)
halmazok, igy 6sszesen 600-an vannak.

fgy kapjuk a 2(x + 125) + 125 + x = 600 egyenletet

Az egyenlet megoldasa x = 75

Valasz: A kézilabdazok szama 2(75 + 125) + 125=525 {6 7 pont

d) A focit valasztok szama: 75 4+ 125 = 200 {6 1 pont

Osszesen: 10 pont
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4. Egy ABC haromszogben az AB oldal és az AC oldal hossza is 7 cm. Az A csucsnal 1év6 belso szog
egyenld a masik két belso szog 0sszegével.

a) Lehet-e a harmadik oldal hossza 14 cm?

b) Szamitsd ki a haromszog belsé szogeinek nagysagat!

€) Szamitsd ki a haromszog teriiletét!

d) Hany cm hosszi a haromszég BC oldala? Az eredményt egy tizedes jegy
pontossaggal add meg!

e) Szamitsd ki a haromszdg stilyvonalainak hosszat egy tizedes jegy pontossaggal

Megoldas:
a)
A haromszdg-egyenldtlenség alapjan kijelenthetjiik, hogy: BC < AB+ AC =7 +7 = 14

Valasz: A harmadik oldal nem lehet 14 cm, mert annal kisebb kell, hogy legyen. 2 pont
b)

Mivel AB =7 cm és AC = 7 cm, ezért a haromszog egyenld
szaru, ¢s az AB, AC oldalakkal szembeni szogek egyenléek.

Jeloljiik a két egyenld szoget a-val, akkor az A csticsnal 1évé
sz0g 2a. lesz.

A haromszog belsd szogeinek 0sszegébdl kovetkezik, hogy
a+a+ 2a =180°

Az egyenlet megoldasa a = 45°, amibdl kovetkezik, hogy a
belsé szogek: 45°, 45°, 90°

3 pont
c)
A haromszdg bels6 szogeibdl kovetkezik, hogy a haromszog derékszogl, €s a derékszog az
A csticsndl van, igy a AB és AC oldalak a befogok.

Aterilet: T =22 =77 =245 cm? 2 pont
d) pont:

Mivel a haromszog derékszogli, alkalmazhatjuk a Pitagorasz tételt, amelynek alapjan:

BC? = AB? + AC? = 7% + 7% =98, tehat BC = V98 =~ 9,9 cm. 2 pont
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e) pont: }
Felhasznalva azt, hogy a haromszdg sulyvonala a csucsot a X
szemkozti oldal felezési pontjaval 6sszekotott szakasz, készitsiink
egy abrat! Y
Mivel az ABC haromszog egyenld szari derékszogii haromszog, :
ezért AEB derékszogli haromszog egybevagd ACB haromszoggel, 14om S

igy: A N TNy

Sp =S¢ =+/3,52+72 =,/61,5~7,8cm E
Mivel az ABC haromszog egyenld szart derékszogii haromszog, ezért:
SA=mA=BZ—C=@z4,95cm
3 pont

Osszesen 12 pont
Megjegyzések:
e Ismét felhasznalva, hogy s, = my, az s, kiszdmithat6 az ABC haromszog teriiletének
kétféle kiszdmitasaval is:
AB-AC BC-s,

ABC = 2 2
7-7 V98-s4 49
—_—= =1 = —= m
2 2 4= 58 495¢

e Természetesen hivatkozhatunk arra is, hogy a derékszogli haromszdg atfogdhoz tartozo
sulyvonala éppen a haromszog koré irhatdé kor sugara (R), és megegyezik az atfogd
hosszanak a felével (Thalész tétele):

s, =R=E=Y8_495cm
A 2 2
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5. Jelentsen A = 20x25y egy olyan hatjegyii szamot, amelyben az ezresek helyén allo szamjegyet
x-szel, az egyesek helyén all6 szamjegyet pedig y-nal jeldltiik! Mit irjunk az x és az y helyébe,
hogy

a) az A alehet6 legnagyobb paros szam legyen? |
b) az A oszthat6 legyen 10-zel? Hany ilyen A szam van? J
C) az A oszthato legyen 24-gyel? Hany ilyen A szdm van? :

Valaszodat minden esetben indokold is!

Megoldas:

a)

b)

Az A szam, akkor lesz a legnagyobb paros szam, ha:
- az y helyére a lehetd legnagyobb pozitiv egyjegyli paros szamot irunk: y = 8
- az X helyére a lehetd legnagyobb pozitiv egyjegyli szdmot irunk: x = 9 2 pont

Az A szam, akkor és csakis akkor oszthato 10-zel ha utolso szamjegye nulla.

fgy az y értéke csak 0 lehet, y = 0

Az A szam 10-zel val6 oszthatdsaga nem fiigg az X helyére irt szamtol.

Az X helyére barmilyen nem negativ egyjegyti egész szam irhato (0; 1; ... 8; 9).

Igy 6sszesen 10 olyan A szam van, amely 10-zel oszthat6 3 pont

Az A szam akkor és csakis akkor oszthatdo 24-gyel, ha oszthatd 8-cal ¢és oszthaté 3-mal is,
hiszen 24 = 8- 3, és tudjuk, hogy a 8 és 3 relativ primek [(8; 3) = 1].

Eldszor a 8-cal valo oszthatdsagot vizsgaljuk.
Egy szam akkor és csakis akkor oszthato 8-cal, ha az utolsé harom szamjegyébdl alkotott

haromjegyii szam oszthat6 8-cal.
fgy az y értéke csak 6 lehet, y = 6

Masodszor a 3-mal vald oszthatosagot vizsgaljuk.
Egy szam akkor ¢és csakis akkor oszthatd 3-mal, ha a szamjegyei 6sszege oszthatd 3-mal.

A szamjegyek Osszege: 2+0+x+2+5+6=15+x

fgy az x értékei: x = 0; 3; 6; 9

Tehat 6sszesen 4 olyan A szam van, amelyek oszthatok 24-gyel. 9 pont
Ezek: 200256; 203256; 206256; 209256

Osszesen: 14 pont
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